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Recenzja

w postepowaniu w sprawie nadania stopnia doktora habilitowanego
doktor Kamili Kli§-Garlickiej

Dr Kamila Klis-Garlicka uzyskala tytul magistra matematyki w 1996 roku na
Uniwersytecie Jagiellonskim. Stopien doktora uzyskala w 2003 roku w Instytucie
Matematycznym PAN na podstawie rozprawy Hyperrefleksywnosé i k-hyperrefie-
ksywnosé podprzestrzeni operatorow, ktérej promotorem byt prof. dr hab. Marek
Ptak.

Od 1996 roku dr Kli§-Garlicka pracuje w Katedrze Zastosowan Matematyki na
Uniwersytecie Rolniczym w Krakowie.

Zainteresowania naukowe i tematyka badawcza doktor Klis-Garlickiej dotycza
teorii operatoréw, w szczegélnosci pewnych szczegélnych klas operatoréw dzialaja-
cych w przestrzeniach Hilberta.

Omowienie i ocena osiggniecia naukowego

Habilitantka przedstawila do oceny osiggniecie naukowe ,, Zawezenia operatoréw
mnozenia na przestrzeni L? z miarg Lebesgue’a na okregu jednostkowym i ope-
ratory sprzezenia”, w postaci cyklu 8 wspélautorskich artykuléw naukowych (sa
to prace [O1]-[O8] z zalaczonej listy publikacji). Dokumentacja wniosku zawiera
o$wiadczenia wspélautoréw dotyczace ich wkladu w poszczegdlne publikacje. Szcze-
gblowe przedstawienie wynikéw prac wchodzacych w skiad osiggniecia naukowego,
z podaniem motywacji oraz odniesien do wynikéw innych autoréw, znajduje sie
w obszernym i dobrze napisanym autoreferacie. Prace te maja charakter doé¢ tech-
niczny i choéby pobiezne przedstawienie ich zawarto$ci wymagaloby wprowadzenia
wielu pojeé i oznaczen. Dlatego ogranicze si¢ jedynie do naszkicowania rezultatéw
zawartych w poszczeg6lnych pracach.

[01] M.C. Camara, J. Jurasik, K. Kli§-Garlicka, M. Ptak, Characterizations of
assymetric truncated Toeplitz operators, Banach J. Math. Anal. 11 (2017), 899-922.

Niech L? = L?(T) bedzie przestrzenia Hilberta na okregu jednostkowym T i niech
H? = H?(D) bedzie przestrzeniag Hardy’ego w kole jednostkowym D, utozsamiang
jak zwykle z podprzestrzenia, przestrzeni L2. Przestrzenia modelows nazywamy do-
pelnienie ortogonalne przestrzeni § H2 w H?, gdzie  jest funkcja wewnetrzng rézng
od stalej.

Praca [O1] po$wiecona jest tzw. obcietym operatorom Toeplitza, ktérych badanie
zapoczatkowane zostalo pracami D. Sarasona [15], [16] (odytacze do spisu literatury
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podanego na konicu autoreferatu). Wprowadzone sa tu i szczegétowo zbadane tzw.
asymetryczne obciete operatory Toeplitza dzialajace pomiedzy przestrzeniami mo-
delowymi. W szczegélnosci otrzymane sa charakteryzacje takich operatoréw z uzy-
ciem operatoréw rzedu 11 2.

[02] M.C. Camara, K. Kli§-Garlicka, B. Lanucha, M. Ptak, Compressions of mul-
tiplication operators and their characterizations, Results in Mathematics 75 (2020),
1-13.

Praca po$Swiecona dualnym obcietym operatorom Toeplitza oraz wielkim obcie-
tym operatorom Hankela. W szczegdlno$ci podane sa warunki, przy ktérych dany
operator jest dualnym obcietym operatorem Toeplitza i otrzymane charakteryzacje
wielkich obcietych operatoré6w Hankela rzedu 1.

[03] M.C. Camara, K. Kli$-Garlicka, B. Lanucha, M. Ptak, Conjugations in L?
and their invariants, Anal. Math. Phys. 10 (2020);

[04] M.C. Camara, K. Klis-Garlicka, B. Lanucha, M. Ptak, Conjugations in
L%(H), Integr. Equ. Oper. Theory 92 (2020).

Podana jest charakteryzacja operatoréw sprzezenia C w przestrzeni L? na okregu
przemiennych z operatorem M, mnozenia przez z badz takich, dla ktérych operator
M, jest C-symetryczny. Badane jest réwniez zachowanie takich sprzezen w odnie-
sieniu do przestrzeni Hardy’ego, podprzestrzeni niezmienniczych wzgledem przesu-
niecia i przestrzeni modelowych.

[05] M.C. Camara, K. Kli§-Garlicka, B. Lanucha, M. Ptak, Intertwining property
for compressions of multliplication operators, Results in Mathematics 77 (2022),
1-20.

Badane s3 zawezenia operatoréw mnozenia w przestrzeni L? do przestrzeni mo-
delowych i ich dopelnien ortogonalnych. Rozwazane s3 przestrzenie modelowe nie-
symetrycznych obcietych operatoréw Toeplitza i dualnych niesymetrycznych obcie-
tych operatoréw Toeplitza. Otrzymana jest charakteryzacja operator6w komutuja-
cych pomiedzy takimi operatorami zawezenia i operatorem przesuniecia.

[06] M.C. Camara, K. Kli§-Garlicka, B. Lanucha, M. Ptak, Shift invariance and
reflezivity of compressions o multiplication operators, Forum Mathematicum 34
(2022), 893-905.

W pracy rozwazana jest niezmienniczo$¢ operatora przesuniecia dla konkretnych
klas zawezen operatora mnozenia. Otrzymane sy zwigzane z tym pewne charakte-
ryzacje niesymetrycznych obcietych operatoréw Toeplitza oraz dualnych mesyme—
trycznych obcietych operatoréw Toeplitza.

[07] M.C. Camara, K. Klis-Garlicka, M. Ptak, Asymmetric truncated Toeplitz
operators and conjugations, Filomat 33 (2019) 3697-3710.

Badane sa zwiazki dwéch naturalnych operatoréw sprzezenia z asymetrycznymi
obcietymi operatorami Toeplitza. Pozwala to otrzymac réwniez pewne wyniki zwig-
zane z operatorami Hankela.



[08] Camara, K. Kli§-Garlicka, M. Ptak, Complex symmetric completions of par-
tial operator matrices, Lin. Multilin. Alg. (2021), 1446-1467.

W pracy rozwazane jest nastepujace zagadnienie. Niech przestrzen Hilberta H
bedzie ortogonalng suma prosta dwéch podprzestrzeni H; i H; i niech C bedzie
operatorem sprzezenia w przestrzeni H. Kiedy operator A: H — H; dopuszcza
C-symetryczne uzupelnienie w przestrzeni B(H) i jaka posta¢ maja takie uzu-
pelnienia? W szczegélno$ci rozwazane s3 uzupelnienie asymetrycznych obcietych
operatoréw Toeplitza i uogélnionych operator6w Wienera-Hopfa.

Przedstawione osiggniecie naukowe stanowi bez watpienia cykl SciSle powiaza-
nych tematycznie prac opublikowanych w znanych czasopismach naukowych o mie-
dzynarodowym zasiegu. Prace te zawieraja szereg nietrywialnych rezultatéw z teo-
rii operator6w. Byly juz cytowane przez innych autoréw. Problematyka poruszana
w tych pracach jest aktualna i intensywnie rozwijana na Swiecie. Jest zwigzana
z licznymi zastosowaniami. Wciaz ukazuja sie nowe publikacje z tej dziedziny.

Prace [O1] — [O8] wchodzace w sktad osiagniecia sa dobrze, klarownie napisane.
Zawieraja liczne uwagi, komentarze, przyklady i kontrprzyklady, co pomaga w lep-
szym zrozumieniu rozwazanych zagadnien. Zawieraja takze przekonujace motywa-
cje i odsylacze do wynikéw wczesniejszych. Dowodzi to bardzo dobrej orientacji
autoréw w literaturze i biezacym stanie badan w danej dziedzinie.

Sa jednak i stabsze strony.

1) Prace [O1] - [O8] zostaly opublikowane w czasopismach dobrych, ale nie bar-
dzo dobrych. Zawieraja kilkadziesiagt drobnych twierdzen, wéréd ktérych trudno
byloby wskazaé te szczegblnie wazne czy interesujace. Otrzymane rezultaty sa zwy-
kle (nietrywialnymi) przeksztalceniami/rozszerzeniami wynikéw pochodzacych z in-
nych, wczeSniejszych prac czy monografii.

2) Wyniki zostaly otrzymane przy uzyciu do$¢ standardowych metod teorii ope-
rator6w. Dowody sa niezbyt zlozone. Nie wida¢ zastosowania bardziej zaawanso-
wanych narzedzi. Nie widaé¢ takze nowych, oryginalnych pomystéw czy idei. Nie
wydaje sie, aby uzyskanie przedstawionych rezultatéw wymagalo pokonania du-
zych trudnoéci, chyba ze trudnoSci technicznych.

3) Wszystkie prace wchodzace w sklad osiagniecia sa wspétautorskie, przy czym
sktad autoréw jest prawie staly. We wszystkich jednym ze wspé6lautoréw jest prof.
Marek Ptak, ktéry byl promotorem rozprawy doktorskiej habilitantki. Od kandy-
datki mozna by oczekiwaé wiekszej samodzielnosci.

Ocena aktywnos$ci naukowej habilitantki

Dr Kamila Klis-Garlicka jest autorka badz wspétautorka 24 publikacji nauko-
wych (wliczajac w to prace [O1] — [O8]), publikowanych zasadniczo w znanych cza-
sopismach o zasiegu miedzynarodowym (nie wszystkie publikacje poza [O1] — [O8]
figuruja w spisie [P1] — [P13] w autoreferacie). Cztery prace sa samodzielne, po-
zostale wspélautorskie, w réznych konfiguracjach. Publikacje te doczekaly sie juz
okoto 120 cytowan (wg bazy MathSciNet), co jest wynikiem dobrym. Wszystkie
dotyczag wybranych zagadnien teorii operatoréw w przestrzeniach Hilberta, takich
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Jak refleksywnoé¢, hyperrefleksywno$é, kraty i bikraty w przestrzeniach operatoréw
oraz, zwlaszcza w ostatnim okresie, zagadnien poruszanych w pracach [01] - [08].
Na uwage zastuguje pozycja [P4], ktéra jest rozdziatem w ksigzce Operator and
norm inequalities and related topics z serii Trends in Mathematics, oraz praca [P3],
wybrana w 2021 roku najlepsza praca w czasopiémie Banach Journal of Mathema-
tical Analysis. Poziom prac [P1] — [P13] jest zblizony do poziomu prac [01] — [08],
z tym ze sa one publikowane w slabiej punktowanych czasopismach.

Publikacje habilitantki dotycza doéé waskiej dziedziny; mozna by tu wymagaé
szerszego zakresu zainteresowan naukowych.

W roku akademickim 2015/2016 dr Klié-Garlicka odbyla staz naukowy w kra-
kowskim oddziale Instytutu Matematycznego PAN. w roku 2002 odbyla takze trzy-
miesieczny staz w Instytucie Matematycznym Rumunskiej Akademii Nauk w Bu-
kareszcie. Ponadto odbyla kilka krétszych wizyt naukowych w innych osrodkach
europejskich. Spelnione jest zatem wymaganie ustawowe dotyczace aktywnoéci na-
ukowej w wigcej niz jednej uczelni lub instytucji naukowe;j.

Habilitantka wielokrotnie brata udzial w miedzynarodowych konferencjach i spo-
tkaniach naukowych, (zataczona lista zawiera 34 pozycje) referujac tam swoje wy-
niki, cho¢ nie byly to konferencje szczegdlnie duzej rangi. Wielokrotnie pisala takze
recenzje do znanych czasopism matematycznych. Dowodzi to jej duzej aktywnosci
naukowej, ktéra w ostatnim okresie nie ulegla ostabieniu. Natomiast udziat w gran-
tach i programach badawczych prezentuje sie bardzo stabo.

Konkluzja

W mojej ocenie w rozpatrywanym przypadku nie zostaly spelnione wszystkie wy-
magania okreslone w ustawie Prawo o szkolnictwie wyzszym i nauce z dnia 20 lipca
2028 roku. Doktadniej, mam watpliwosci, czy przedstawione osiagniecie naukowe
stanowi znaczny wklad w rozwdj danej dyscypliny (artykut 219, ustep 1, punkt 2)
ustawy). Dlatego nie moge poprze¢ wniosku o nadanie dr Kamili Kli§-Garlickiej
stopnia doktora habilitowanego.
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