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Krawedziowe kolorowania grafow i ekstremalna teoria graféw sa znanymi obszarami teorii
grafow z dhuga historig. Kluczowe wyniki dotyczace pierwszego z nich naleza do Shannona i Vi-
zinga, ktorzy analizowali indeksy chromatyczne graféw. Jednym z najwazniejszych problemow
zwigzanych z drugim obszarem jest wyznaczenie liczby Turdna grafu F, czyli najwiekszej mozli-
wej liczby krawedzi w grafie, ktory nie zawiera F' jako podgrafu. W tym zakresie istotne wyniki
naleza do Mantela, Turdna oraz Erddsa i Stone’a, gdy F jest odpowiednio: tréjkatem, grafem
pelnym i grafem niedwudzielnym. Celem niniejszej rozprawy jest przedstawienie trzech pro-
bleméw wywodzacych si¢ z polaczenia dwoch powyzszych galezi teorii graféw, czyli problemy
ekstremalne dotyczace krawedziowych kolorowan graféw. Kazdy z nich ma na celu odpowiedz
na pytanie: ile pokolorowanych krawedzi moze wystapié¢, aby graf speinial okreglone warunki,
cho¢ wszystkie dotycza nieco innych sytuacji.

Pierwszy problem zwiazany jest z maksymalnymi kolorowaniami krawedziowymi, ktére sa
prawidtowymi kolorowaniami krawedziowymi grafu G rzedu n za pomoca \'(K,,) kolorow w taki
sposob, by dodanie do G dowolnej krawedzi w dowolnym kolorze sprawialo. ze kolorowanie to
przestaje by¢ prawidlowe. Meszka i Tyniec-Motyka rozwigzali czesciowo problem ustalenia dla
dowolnej liczby wierzchotkéw i krawedzi istnienia grafu posiadajacego maksymalne kolorowa-
nie krawedziowe. W tej czesci rozprawy rozwiazanie powyzszego zagadnienia zostaje w calodci
uzupelnione.

Kolejne dwie czesci pracy zwiazane sa z kolorowymi problemami Turdna. Dla ustalonego
zabronionego grafu F rozwazamy ¢ > 1 graféw o wspolnym zbiorze wierzchotkéw, interpretujac
kazdy z grafow jako krawedzie w innym kolorze, i chcemy ustali¢, jaka jest najwieksza mozliwa
liczba krawedzi w kazdym kolorze, przy ktorej nie pojawia sie kopia grafu F' majaca wszyst-
kie krawedzie w réznych kolorach. Druga cze$¢ rozprawy dotyczy powyzszego problemu, gdy
F jest Sciezka o 3 krawedziach. Erdés i Gallai wyznaczyli asymptotycznie optymalne ogranicze-
nie liczby Turdna Sciezki o ustalonej dlugosci. W rozprawie zaprezentowany zostaje kolorowy
wariant tego wyniku w przypadku §ciezki o 3 krawedziach oraz dowolnej liczby koloréw, a udo-
wodnione ograniczenie jest asymptotycznie optymalne.

Ostatnie zagadnienie rozprawy dotyczy graféw, ktore nie posiadajg teczowych trojkatow.
Aharoni i in. przeanalizowali kolorowy problem Turdna dla trojkata w przypadku nieskiero-
wanym. W niniejszej pracy jest przedstawione rozwiazanie analogicznego problemu dla grafow
skierowanych, nieposiadajacych teczowych trojkatow skierowanych lub tranzytywnych oraz dla
dowolnej ustalonej liczby koloréw. Dodatkowo, zostal rozwiazany analogiczny problem w przy-
padku graféow zorientowanych.
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