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Recenzja rozprawy doktorskiej Pana mgra Ibrahima Djire
zatytulowanej ” Characterization of boundary pluripolar
hulls”

Recenzowana rozprawa sklada sie z pieciu rozdzialéw i liczy pieé-
dziesigt dwie strony. Zostala ona napisana pod kierunkiem Pana prof.
UJ dr hab. Lukasza Kosifiskiego. Jej podstawe stanowig, trzy artykuty,
dwa wspélne wraz z J. Wiegerinckiem oraz jeden napisany samodziel-
nie. Jeden z nich zostat opublikowany w Comp. Var. and Elliptic Equ.
[1], drugi przyjety do druku w Math. Scand. [2]. Praca napisana samo-
dzielnie nie zostala jeszcze przyjeta do druku. To dobry dorobek jak
na doktoranta.

Pan mgr Ibrahim Djire zajmuje si¢ w swojej rozprawie funkcjami
plurisubharmonicznymi, definiowanymi za ich pomoca funkcjami eks-
tremalnymi oraz otoczkami. To niewatpliwie gleboka, aktualna i
wazna matematyka. W swojej rozprawie wykorzystuje On bardzo
glebokie wyniki E. A. Poletsky’ego zawarte w artykule Holomorphic
currents opublikowanym w Indiana Univ. Math. J. (Indiana Math.
Univ. J. 42 (1993), 85-144). To niewatpliwie silna strona przed-
stawionej rozprawy. Pan mgr Djire uzyskal wyniki, ktére moze nie
sa przelomowe, ale niewatpliwie ciekawe i z pewnoscig natu-
ralne.

Pierwsze dwa rozdzialy maja charakter wprowadzajacy. Omawiane
sg tutaj podstawowe dla pracy pojecia subharmonicznodci, plurisubhar-
monicznosci. Przedstawione sa definicje i podstawowe wiasnosci obsza-
réw pseudowypuklych, hiperwypuklych czy B-regularnych. Wreszcie
oméwione sg zbiory polarne i pluripolarne. Wazne jest, ze Autor za-
rysowuje takze teorig¢ funkcjonaléw dyskowych pochodzacg od Polet-
sky’ego. Muszg przyznaé, ze czytalem te czesé pracy z duzg przyjem-
noscig. Autor tadnie omawia wiele fundamentalnych dla analizy zespo-
lonej wynikéw. Sprawia to, ze Jego twierdzenia wydaja sie byé
naturalng czescia calej teorii.

Rozdziat trzeci po§wiecony jest brzegowym zbiorom pluripolarnym i
brzegowym otoczkom pluripolarnym. Chyba najwazniejszy wynik tego
rodziatu méwi, ze w klasie obszaréw B-regularnych zachodzi ANdD =
A dla zbioréw b-pluripolarnych. Innymi stowy, brzegowa otoczka plu-

ripolarna jest trywialna na brzegu obszaru. Zwiazane z tym wynikiem
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Jest twierdzenie méwigce, ze jezeli z € 8D \ A i istnieje silna barie-
ra plurisubharmoniczna w z, to z ¢ A. Zdecydowanie takich wiadnie
wynikéw nalezalo sie spodziewaé. W rozdziale trzecim badane sg tak-
ze zbiory zupelne b-pluripolarne. Uzyskane wyniki sg, jak przyznaje
Autor, modyfikacja wynikéw Zeriahiego [7]. Kolejny wazny element
rozdziatu trzeciego to opisanie brzegowej otoczki pluripolarnej przy
pomocy funkcji €2z, A, D). Autor podaje miedzy innymi inny dowéd
twierdzenia uzyskanego przez Edigariana-Sigurdssona [3] dotyczacego
jednostajnej aproksymacji dyskéw analitycznych na okregu. Uzyskana,
charakteryzacja punktéw nalezacych do otoczki méwi, ze z € AN D,
wtedy i tylko wtedy, gdy istnieje liczba M > 0 taka, ze dla kazdego
zbioru otwartego V' C 0D zawierajacego A istnieje ciggly dysk ana-
lityczny f taki, Zze f(0) = z oraz miara Lebesgue’a T N f~1(V) jest
wigksza od M. Obszar D jest B-regularny, zbi6r A jest b-pluripolarny.
Podobnie jak poprzednie wyniki ten takze jest ladny i zu-
petnie naturalny. Nalezy podkreslié, ze teoria Poletsky’ego nie jest
latwa. Podnosi to wartos$é uzyskanych wynikéw.

W rodziale czwartym badane sg relacje miedzy réznymi relatywny-
mi funkcjami ekstremalnymi w. Samo pojecie funkeji w pochodzi od
Sadullaeva [5]. Autor modyfikuje argument Wikstréma, [6] i dowodzi,
ze réwnos¢ réznych wariantéw funkeji w(-, A, D), gdy A jest zwartym
podzbiorem brzegu zbioru

Dp={ze€C": z"Hz < 1}.

Symbol H oznacza dodatnig macierz Hermitowska wymiaru n x n.
W rozdziale czwartym podane sg takze kontrprzyklady do pewnych
wynikéw Gogusa, Perkinsa i Poletsky’ego [4].

W rozdziale pigtym podana jest charakteryzacja zupelnych zbioréw
pluripolarnych oraz cienkosci w terminach dyskéw analitycznych. Ten
ostatni wynik jest tadny i motywowany teorig Poletsky’ego.

Praca nie jest napisana Zle, nie jest jednak napisana starannie, w
kazdym razie nie zawsze jest napisana starannie. To czasami utrudnia
rozumienie. Dokladniejsze referencje zdecydowanie pomoglyby w jej
czytaniu. Naprawde nie wytarczy napisaé cf. [71, 57, 25] (Proposition
3.3.5). Zadanie recenzenta polega takze na sprawdzeniu poprawnosci
sformulowania cytowanych wynikéw. Fakt, ze wynik znajduje sie w
pewne] pracy, nierzadko dtugiej, lub ksigzce nie wystarcza.

Najwazniejsza jest jednak jako$é matematyki Pana mgra
Djirego. Niewatpliwie udowodnione twierdzenia sa czescia bar-
dzo wainej i glebokiej matematyki. To wazne. Same jednak
twierdzenia okreslitbym raczej jako naturalne i takie, ktérych
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nalezalo sie spodziewaé. Opanowanie tej teorii z pewnoscig nie
Jest latwe. To takze zaleta pracy. Podsumowujac recenzowany
doktorat oceniam jako dobry. Wnioskuje o dopuszczenie pa-
na mgra Ibrahima Djirego do dalszych etapéw postepowania
doktorskiego.
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