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Kopule samopodobnych proceséw dyfuzji Ité
1 ich zastosowania w matematyce finansowe;j

Praca jest bardzo obszerna, ma ponad 190 stron. Odliczajac czesé wstep-
ng i dodatek pozostaje okoto 90 stron, co tez jest powaznym zadaniem dla
recenzentow.

Przedmiotem rozprawy jest ukiad réwnan przedstawiony na stronie vii
Wstepu (oraz na stronie 59 jako réwnanie (3.2)), ktéry jest uogélnieniem kla-
sycznej konstrukeji skorelowanych proceséw Wienera. Nie Jest istotny uktad,
gdyz pierwsze réwnanie zawiera tylko jeden nieznany proces X a drugie za-
wiera dwa procesy X,Y, czyli mozna je rozwigzywaé¢ po kolei. Istnienie i
jednoznacznos$é jest zagwarantowane zalozeniami o wspoétezynnikach. Cele
pracy to pokazanie ze rozwigzanie jest %-samopodobne przy odpowiednich
zalozeniach na warunki poczatkowe, oraz scharakteryzowanie kopuli rozwia-

zania.

Gléwne wyniki sg zawarte w Rozdziale trzecim. Metoda polega na poka-
zaniu warunkéw koniecznych dla samopodobieristwa w postaci réwnan réz-
niczkowych na dystrybuanty, a nastepnie dowodzi si¢, ze warunki te sg do-
stateczne. Takie podsumowanie to ogromny skrét, a mamy tu wiele krokéw
i pokazano wiele interesujgcych faktéw. Kopula jest scharakteryzowana po-
przez wskazanie réwnania czastkowego, ktére musi spelniaé.

Ten sam schemat jest zastosowany do pierwszego réwnania na X, oraz
potem do drugiego na Y; gdzie X, juz jest znane. Badanie drugiego réw-
nania jest technicznie do$¢ zlozone. Z punktu widzenia dydaktycznego jest
zasadne rozwigzanie najpierw prostszego przypadku, ale wydaje sie, ze jest
ono zbedne, gdyz pierwsze réwnanie jest szczegélnym przypadkiem drugiego
biorac A(z,y) = 1, B(z,y) = 0 (wprawdzie warunek A2 tego nie dopuszcza,
ale zalozenie |A(z,y)| < 1 nie wydaje sie istotne do pokazania samopoobien-
stwa rozwigzan i wydaje si¢ potrzebne tylko do charakteryzaciji kopuli). Dla
dowodu przypadku ogélnego mozemy zatozyé konieczne whasnosci procesu
Xt.



W Rozdziale 4 pokazano niezmienniczo§é kopuli przy zmianie miary na
neutralng wzgledem ryzyka. Ten wynik moze mieé zastosowania, jesli moz-
na by skalibrowaé¢ kopule do danych historycznych i uzy¢ jej do wyceny,
lub skalibrowaé jg do cen instrumentéw pochodnych i uzy¢ jej do symulacji
przysztych cen.

Uwaga redakcyjna: praca zawiera 26 bledéw jezykowych gdyz tyle razy
uzyto stowa “adaptowalny” (gdyby byla napisana po angielsku, autorowi nie
przyszto by do glowy zamieni¢ "adapted” na "adaptable”).

Koficowa konkluzja jest wysoce pozytywna, praca zawiera nowe wyniki,
dowody wymagaly wiele pracy i pomystowosci. Wnosze o dopuszczenie au-
tora do dalszych etapéw przewodu. Ponadto uwazam, ze praca zastuguje na
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