»Projekcje wielowarto$ciowe Bishopa” - streszczenie

Niech M bedzie zespolong podrozmaitodcia rozmaitosci Steina X. Wia-
domo jest, ze O(X)|y = O(M) (patrz [6]) tzn. kazda funkeja holomorficzna
na M rozszarza si¢ holomorficznie na cale X. W [2] E. Bishop przestawil
dowdd powyzszego rezultatu, ktéry nie korzysta z metod snopowych, na-
tomiast wykorzystuje analityczne wielosciany (analytic polyhedrons). Klu-
czowy czescig dowodu jest wykazanie, ze dla kazdego relatywnie zwartego
obszaru U C X takiego, ze U N M # @ mamy, ze O(U)|yny = O(M)ynm-
Na koficu tego dowodu autor wspomnial, ze dowéd tego faktu moze byé
udowodniny przy uzyciu alternatywnej metody tzw. projekcji wielowarto-
Sciowych. Celem rozprawy jest kontynuacja realizacji tego zadania (w pracy
3] zostaly juz otrzymane pewne czesciowe wyniki).

W rozprawie zostana udowodnione nastepujace twierdzenia.

Theorem 1. Istnieje system projecji wielowartosciowych U —s M. W
szczegdlnodci, istnieje ciqgly liniowy operator rozszerzajgey L - OoM) —

o).

Theorem 2. Zaldimy, ze F C O(M) jest lokalnie niemal Jednostajnie
ograniczona. Istnieje wiedy F-rozszerzenie II = (As,j)(s,j)e{l,...,d}xN: gdzie
d := dimM. W konsekwencji, istnieje ciggly operator rozszerzajgcy Ly :
F — O(X).

Theorem 3. Zaléimy, ze H C O(M) jest przestrzeniq Hilberta takq, se
kula jednostkowa B := {f € H : || fll3 < 1} jest lokalnie niemal jedostajnie
ograniczona & zbieznosé w H implikuje zbieinosé w topologii niemal jedno-
stajnej zbieznodci w M. Wtedy istnieje ciggly liniowy operator r0ZSZETZAjGCY
L:H — O(X). W szczegdlnosci, istnieje ciggly operator rozszerzajgcy
L:L3(M) — O(X).

UZYTE SYMBOLE

C — zbiér liczb zespolonych,
N — zbiér liczb naturalnych,
O(X) — zbiér liczb holomorficznych na X,

Li(X) - {fe€OX): [x|fl? < co}.
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”Bishop’s multivalued projections” - abstract

Let M be a complex submanifold of a Stein manifold X. Tt is known
(cf. e.g. [4], Chapter VIII, Section A, Theorem 18) that O(X)|y = O(M),
Le. each function holomorphic on M extends holomorphically to X. In [2]
E. Bishop proposed a proof of the above result based on the use of special
analytic polyhedra (without sheaves methods). The central part of Bishop’s
proof is to show that for every relatively compact domain U C X with
UNM # & we have O(U)|lunm = O(M)|unar- At the end of his proof
E. Bishop suggested that an alternative proof may be performed in the
language of holomorphic multivalued projections. The aim of the thesis is
to continue the realization of this idea (the partial results are proved in [3]).

In the thesis the following theorems will be proved:

Theorem 1. There ezists a system II of multivalued holomorphic projec-
tions U — M. Consequently, there exists a linear continuous extension
operator Ly : O(M) — O(U).

Theorem 2. Assume that F C O(M) is locally uniformly bounded. Then
there exists an F-extension IT = (AS,j)(s,j)e{l,...,d}xN with d := dimM. Con-
sequently, there exists a continuous extension operator Ly : F — O(X).

Theorem 3. Assume that H C O(M) is a Hilbert space such that unit ball
B:={feH:|flly <1} is locally uniformly bounded and the convergence
in the sense of H implies the locally uniform convergence in M. Then there
exists a linear continuous extension operator L : H — O(X). In particular,
there exists a linear continuous extension operator L : L2(M) — O(X).

USED SYMBOLS

C — the set of complex numbers,
N — the set of natural numbers,
O(X) - the set of holomorphic funtions on X,
Ly(X) - {feO0X): [x|f]? < oo}.
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