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Opis rozprawy doktorskiej

Proponowany tytul rozprawy doktorskiej: ,Koncepcja jednostajnosci w C*-algebrach”

Motywacjg pracy doktorskiej jest twierdzenie Gelfanda-Naimarka o modelach dla przemien-
nych C*-algebr. Dzieki niemu mozemy my$leé o elementach osrodkowej przemiennej C*-algebry
z jednodcig jak o funkcjach jednostajnie ciagltych na zwartej przestrzeni metrycznej. Jakosé tej
jednostajnej cigglosci (np. warunek Lipschitza, Holdera) oczywiscie zalezy od badanego ele-
mentu, jak réwniez od metryki na przestrzeni podkladowej. Celem rozprawy bedzie proba
uogdlnienia ww. idei na przypadek nieprzemiennych osrodkowych C*-algebr z jedynka. Punk-
tem wyjscia dla rozwazan jest obserwacja, ze na kazdej przestrzeni metrycznej metryka moze
zosta¢ odtworzona za pomoca zbioru rzeczywistych funkcji nieoddalajacych. Najpierw ustala-
my pewien podzbiér K C*-algebry A stanowiacy substytut zbioru (niekoniecznie wszystkich)
funkeji nieoddalajacych. Dalej przy jego pomocy okreslamy metryke na (pewnym) zbiorze re-
prezentacji ¥ (dobranym niezaleznie od wyboru zbioru K), a nastepnie testujemy ciggtosé (i jej
jako$¢) elementéw algebry A. Zmieniajac zbiér K, mozemy otrzymaé rézne metryki na zbio-
rze . Rodzi si¢ wigc naturalne pytanie, jaki ma to wplyw na cigglo$é elementéw algebry A.
Mozna tez pytac, ktére klasyczne twierdzenia topologii przestrzeni metrycznych majg swoje
odpowiedniki (i w jakiej postaci) w powyzszym ujeciu. Do podstawowych probleméw badanych
w ramach rozprawy nalezg:

e znalezienie wtasnosci, jakie musi posiadaé powyzszy zbiér K, aby generowal metryke na
zbiorze ¥;

e (jednostajna) réwnowazno$é metryk na ¥ wyznaczonych przez rézne zbiory K;

e wiasnosci topologiczne, metryczne i jednostajne przestrzeni ¥ z ustalona metryka (np.
zwartos¢; zwiazek tej topologii z innymi klasycznymi topologiami na zbiorze reprezentacji,
np. opisang przez Arvesona w [1]);

e wariant twierdzenia Ascoliego (lub ogélniej: charakteryzacja zwartych podzbiordw algebry
A);

e wyszczegblnienie i zbadanie C*-algebr (nazwanych zwartymsi), dla ktérych przestrzen ¥
jest zwarta (np. zwigzki miedzy algebrami zwartymi, a innymi klasami algebr takimi
jak: podjednorodne, kurczace [4], CCR, [3], rezydualnie skoriczenie wymiarowe [2, Defini-
tion V.2.1.10]);

e jednostajna cigglo$é *-homomorfizméw miedzy C*-algebrami w powyzszym kontekscie.

Rozwazania te sa czeSciowo inspirowane wynikami zawartymi w [4].
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