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Rozprawa habilitacyjna dr. Marcina Bilskiego sklada sie z siedmiu artykutow.
Jeden z artykutdéw jest wspdlny, lecz - jak wynika z zataczonych dokumentéw - udzial
habilitanta byl w nim przewazajacy. Wszystkie artykuly podwigcone sa problemowi
aproksymacji zbioréw analitycznych, gléwnie zespolonych przez zbiory algebraiczne,
co moze by¢ traktowane jako uogdlnienie zagadnienia aproksymacji funkeji wielo-
mianami. Nalezy podkresli¢, ze problematyka ta wcale nie nalezy w teorii oso-
bliwosci do peryferyjnych i od dawna stanowila zainteresowanie wielu wybitnych
matematykéw (mozna tu wymieni¢ prace Nasha, Artina, Whitney’a, Tognoliego,
Akbuluta i Kinga, Bochnaka i Kucharza, Lemperta). Wiele z dotychczasowych
prac dotyczylo aproksymacji podrozmaitosci gladkich zbiorami algebraicznymi. W
swojej rozprawie habilitant rozwija teorie aproksymacji zbioréw analitycznych w
C™ dopuszczajacych dowolne osobliwosci. Dla sformulowania rezultatéw i jako
podstawowe narzedzie wykorzystuje teorie funkcji Nasha i zbioréw Nasha; m. in.
twierdzenie Tworzewskiego, ze nierozktadalny podzbiér Nasha podzbioru otwartego
C™ jest to analityczna sktadowa nierozkladalna sladu pewnego zbioru algebraicznego
w C™. Przyjeta przez habilitanta strategia polega na podzieleniu problemu na
dwie czesci. W pierwszej, aproksymuje si¢ zbiér analityczny zbiorami Nasha, w
drugiej - zbiory Nasha zbiorami algebraicznymi. Obie te czgdci sa wysoce nietry-
wialne. Waznym pomystem wydaje sie rowniez przyjeta w rozprawie definicja
zbieznosci lokalnie jednostajnej zbioréw analitycznych w jezyku lancuchéw ana-
litycznych, uwzgledniajaca krotno$é granicznego zbioru analitycznego. Uzywajac
gtéwnie standardowych metod geometrii analitycznej, habilitant uzyskuje szereg
nowych interesujacych rezultatéw. Mnie szczegdlnie spodobalo sie eleganckie w
sformutowaniu twierdzenie o lokalnej aproksymacji, opublikowane w Bulletin des
Sciences Mathématiques, ktére brzmi nastepujaco

Jezeli X jest dowolnym lokalnie analitycznym podzbiorem C" oraz a € X, to ist-
nieje cigg {X,} (v € N) algebraicznych podzbiordw C™ zbieiny do X w pewnym
otoczeniu punktu a 1 taki, Ze dla kazdego v, rzqd stycznosci X i X, w a wynosi co
najmniej v.

Wezednie] wersja tego twierdzenia ze zbiorami X, Nasha ukazala sie w Mathe-
matische Zeitschrift. Wersje globalne twierdzen o aproksymacji wymagaja juz do-
datkowych zalozen o aproksymowanym zbiorze analitycznym; np wlasciwos¢ rzu-
towania w pewnym kierunku. Autor rozprawy stara si¢ i to z duzym powodzeniem,
aby stosowne metody byly mozliwie elementarne i efektywne, co - moim zdaniem
- nalezy uznaé za duzy atut rozprawy. Swietnym tego przykladem jest artykul z
Constructive Approximation, a takze artykul z Journal de Mathématiques Pures
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et Appliquées, dotyczacy jednostajnej aproksymacji odwzorowania analitycznego
o wykresie zawartym w ustalonym zbiorze Nasha () przez odwzorowania Nasha,
ktérych wykresy sg zawarte w tym samym zbiorze ). W tym ostatnim przypadku
dotychczas znane dowody opieraly sie na trudnym rezultacie z algebry komutaty-
wnej, natomiast habilitant znalazt metode bezposrednia, prowadzaca do algorytmu.

Rozprawa swiadczy o znakomitym rozeznaniu autora w literaturze przedmiotu i
o jego duzej sprawnosci w operowaniu zaréwno metodami geometrii analitycznej
jak réwniez aparatem algebry, funkcji zespolonych, teorii wiazek wektorowych,
geometrii o-minimalnej. Ukazuje dr. Bilskiego jako do$wiadczonego, dojrzalego
matematyka, zdolnego do prowadzenia samodzielnych badan naukowych.

Pozostaly dorobek publikacyjny habilitanta sklada si¢ z osmiu artykutéw, z
ktérych cztery to prace samodzielne, a pozostale cztery napisane z innymi ma-
tematykami. Pieé¢ sposrdd tych prac zwiazane sa tematycznie z rozprawg. Na tym
tle wyréznia sie praca z pogranicza kombinatoryki, teorii pélgrup i algebry opu-
blikowana w okresie poczatkowym dzialalnosci naukowej habilitanta w czasopismie
Journal of Pure and Applied Algebra. Wszystkie wymienione prace reprezentuja
wysoki poziom w skali miedzynarodowej.

Uwazam, ze zaréwno rozprawa habilitacyjna jak oraz pozostaly dorobek
dr. Marcina Bilskiego stanowia znaczacy wkiad do rozwoju matematyki i w peini
uzasadniaja przyznanie mu stopnia doktora habilitowanego.

VSicias Fealcdy
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